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ПРЕДИСЛОВИЕ 

Как говорил Исаак Ньютон, законы природы записаны на языке 
дифференциальных уравнений. 

В частности, классическая теория нормальных систем диффе-
ренциальных уравнений, опирающаяся на теоремы сущестования 
и единственности Коши, описывает детерминированные процессы, 
происходящие в природе, технике и даже в обществе, т. е. такие, 
для которых состояние изучаемой системы в любой фиксированный 
момент определяет ее состояние в любой другой момент. Решения, 
описывающие такие процессы, называются обыкновенными. 

При нарушении же условий теоремы Коши картина резко меня-
ется. Точка, в любой окрестности которой такое нарушение имеет 
место, может стать для системы точкой неединственности, точкой 
ветвления, описываемого системой процесса. Решение системы, 
каждая точка которого является точкой неединственности, называ-
ется особым. Но задача полного интегрирования системы диффе-
ренциальных уравнений предполагает нахождение всех ее решений, 
а потому требует и знания методов отыскания ее особых решений. 
Между тем, общие руководства по дифференциальным уравнениям, 
в которых эти методы описываются более или менее полно, в наше 
время становятся библиографической редкостью и мало доступны 
как для молодых преподавателей, так и, в особенности, для студен-
тов. Цель настоящей работы восполнить этот пробел. 

Работа посвящена уравнениям первого порядка, причем суще-
ственная ее часть — уравнениям первого порядка, не разрешенным 
относительно производной. Дело в том, что такие уравнения инте-
грируются, как правило, методом параметризации, а здесь возни-
кают еще и такие вопросы: 1) всякому ли решению уравнения в 
параметрах соответствует решение исходного уравнения, 2) како-
вы признаки решения уравнения в параметрах, которое порождает 
а) обыкновенное, б) особое решение исходного уравнения? 

В данной работе делается попытка ответить и на эти вопросы. 
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